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Cana hemo ce merasbHMje OCBPHYTH HA CBAKHU OJ[ OBUX IEJIOBA.

1. Obaacm Oegunucanocmu gynryuje (uau domen Pynwryuje) Hajuemhe he ¢pynrnmja f wojy
MCIUTYjeMO OUTH cacTaB/beHa (MPENU3HUje MATeMATUYKU OU Ce PERJIO Aa je KOMIIO3ULUja) O
BUIIE €JIEMEHTAPHUX (QyHKIMja, Tj. Morau 6ucmo ¢yuruujy f na npencrasumo kao f = g(h(z)).
YraasuoMm he ¢yurmuja f 6urtu nepuHUCAHA 32 UCTE BPETHOCTHA X KAO U h, CéM HEKOJIUKO 13y3e-
Taka:

( )

fz) = hx) je medurucan rkana cy neduuucane u g(z) m h(x) u kaxn je h(z) # 0;

f(z) = loga ( ) je medpumrmcan kana je mepumrucana u g(r) m xkanxa je g(zr) > 0;
f(z) =+g(x) je neq)HHI/IcaH Kaﬂa je nedpumuncana u g(x) u kazna je g(z) >0
(I/ICTO Ba:kM 1 3a OMJIO Koju "napan” KOpeH: ¢/, ¢/ ... );
f(z) =tgg(x) je nedpunucan rana je mepunucana u g(x) u kana je g(x) # kn(k € 2);
5. f(x) = ctgg(x) je nepunucan xkana je nepunrucana u g(r) n kama je g(x) # 2k + 15(k € Z);
6. f(x) = arcsing(x) je nepumrncan rama je nedpuuncana un g(z) m xkama je —1 < g(z) < 1;
7. f(x) = arccos g(x) je medpuuncan rana je nedpuuucana un g(z) n rkazma je —1 < g(z) < 1.
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2. Hyae u snax gynxyuje Ha oBom meny ce Hehiemo nmperepaHo 3aIp:&aBaT jep ce Ha HEKU HAYUH
mogpasyMeBa CPEeIHOIIKOJICKO 3HALE pelmaBama KBAIPATHUX, JOITOPUTAMCKAX, €KCIIOHEHIIN]aI-
HUX, TPUTOHOMETPU]CKUX je THAUMHA U HejeTHAUYWHA, Ka0 1 Heje THAUNHA BE3AHUX 34 PalMOHAJHE
¢yurnuje. OBme hemo ce momceTuT caMo Haj3HAUAJHUjE MaTepUje.

—b+ Vb2 — dac

2a
na je rp < r2), a 3a 3HAK UMAMO IBa CJydYaja y 3aBUCHOCTU KAKAB j€ KOCPUIM]EHT «:

1°a > 0 ¢pyurmmja [ je no3urusHa Ha uHTEpBadUMa (—00,x1) U (Z2,00), a HeraTuBHA Ha (1, T2);
2°a<0 f>03ax¢€(x,22), a f<03axe(—00,21)U (r2,00).

1. Pemema kBanpathe jemaaumue f(z) = az’?+br+c=0cy z12 = (1 y3Mmmo

2. ErcnomennujanHa ¢yHKEUmMja e” je nedpurncana ma mesom R = (—o0,00) U Ty je yBeK MO3-
wrusra! Tj. f(z) = ) > 0 3a cBako z u3 momena I dymrmmje g(x), a f(z) = e9®) =0 u
f(z) = e9*) <0 ce me memaa HuKa.

3. 3a goropuramcry ¢yurumjy f(z) = Ing(x) Basku ma je f(x) = 0 xazn je g(z) =1, f(z) >0
kan je g(x) > 1, a f(x) < 0 gan je 0 < g(z) < 1. Cpaky ApPyTy OCHOBY JIOTAPDUTMA MOKEMO
In g(z)

CBECTU Ha OCHOBY HPUPOTHOT JoraputMma, Tj. In: log, g(z) = T
na

4. Ilobpo mo3HaBame TPUTOHOMETPUjCKUX (YHKIMja 3aXTeBa MHOI'O BUIIE IIPOCTOPA, TAKO Ia
hemo ce ocBpHYTH caMO Ha MHBep3He TpUroHoMeTrpujcke ¢pyurmuje: f(z) = arcsing(z) =0 3a
ore Bpexuoctu kax je g(x) =0, f(x) >0 rax je 0 < g(z) <1, a f(x) <0 rax je —1 < g(z) < 0.



f(z) = arccosg(z) = 0 xax je g(z) =1, f(z) >0 raxn je —1 < g(x) <1, a f(x) <0 HEje HUKAZ.
f(z) = arctg g(x) =0 rax je g(x) =0, f(z) >0 raxn je g(x) >0, a f(x) <0 rax je g(z) < 0.
f(x) = arcctg g(x) je yBer mosurusHO, Tj. f(2) > 0 3a cBako x u3 nomena D ¢yuruuje g(x).

3. Haprocm u nepuoduwnocm dynryuje 3a ¢yurnmjy f(r) kakemo ma je mapHa ako je f(—x) =
f(z) 3a cBako x u3 momena D (ompebemor mom 1). f(z) je memapma ako je f(—xz) = —f(z)
3a cBako x u3 momena D. Ako je QyHKIUMja mapHa WM HemapHa MOTPEOHO je TO MOKA3aTH, a
aKO HUje HU NapHA HU HENAapHAa OHa je MOBOJbHO Halim HeKy BpemHocT x = a € D 3a kojy je

f(=a) # f(a) n f(—a) # —f(a).

3a ¢pymrmmjy f(z) raskemo ma je mepumomuana ako moctoju 6poj T takas ma je f(x) = f(z+T)
3a cBako 3a cBako x u3 moMeHa D. Hajumamu takas 6poj T oznmauaBahemo ca w u OH ce Ha3UBA
nepuon ¢yuruuje f. Tarkobe ako je ¢pyHrmmja meprmomndaa moTpebHO je TO IMOKA3aTH, & AKO
HUje TO Ce MOKe 3aK/byYUTU HA OCHOBY HPETXOIHA TPU Oeja UCIUTUBama (yHEuuja (qoMeHa,
HyJIa U 3HAKA, PPAHUYHUX BPEIHOCTH).

4. Ipanuune epednocmu gynryuje na kpajesuma domena Aro ce momen D MOMke IPEACTABUTU

Kao yHuja uaTepBana obuuka (a,b) morpeGHO je 3a cBakM O TUX MHTEepBaja onpemutu ciaenehe

[IBe TDAHUYHE BPEIHOCTU: lim+ f(z) m lim f(z). Axro je Hera ox BpemHocTu a U b GeCcKOHAU-
r—a r—b—

Ha, TOTpebHO je oapemuTu omroBapajyhu Geckonaunu sumec, Hup. ako je D = R oxpebyjemo
lim f(z) n hT f(z). Aro mmamo mHTepBasd obauka (a,b] moTpeGHO je oxpemuTH hm+ f(z)
T — —00 xr—+00 r—a

n spenuoct f(b) m camuno 3a [a,b). Heran je morpebro kKopmcTuTu M JlommTamoBo mpaBmio
(MOsKe ce IPUMEHHTH CaMo Ha, JuMece obimka g mim obsmka S2!).
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5. Acumnmome gynryuje ViMamo aBe BpCTE aCHMITOTA: BEPTUKAJIHE U KOCe (XOPU3OHTAIHE CY
CHENUjaJIHU CJIyYaj KOCUX). BeprurajHe acUMITOTE Ce jaBJ/bajy KaJ MMaMO NPEKUI Yy HAOMEHY:
mpaBa T = @ je BEPTUKAJHA aCHUMITOTA aKO a HEe NpuIana TOMEHY, a 0ap jemaH o JmMeca
lim f(z) m lim f(z) mocroju n Geckonauan je (+oo mnum —oo). JleBa KOCA ACHMITOTA LOC-
r—a¥t r—a~
. . . f(=) :
Toju ako mocroje cienehia nBa mumeca u komauuu cy k= lim ——= un = lim f(x)—k- -z
r——00 I T— —00

(rme je k npsoonpebenu mumec) u Tana je jgeBa Koca acuMmnrora npasa y = kx + n. Ilormyno

CJIMYHO [OeCHa KOCa aCHMMIITOTa IIOCTOJW aKO IIOCTO)J€ M KOHAYHM Cy JIHNMeCcHnu k = lim (—) n
r——+00 X

n= lirf f(z) —k-x n Tana je mecua koca acuMmnrToTa npasa y = kx +n. Aro ce nesa u mecua
r— 100
acUMIOTOTA TOKJIanajy (Tj. TO je mcTa mpasa) KajKeMO Na MMaMO O0OCTPaHy aCUMITOTY. XOp-
M30HTAJIHA ACUMITOTA Ce jaBiba Kama je koedpunujent k = 0 (ciaydaj Kama je HEKU O] JUMeECa
lim f(z) mon lim f(z) konauamn).
Tr— — 00 r——+00

6. Ilpsu u3800, Mmoromonocm u aokasny excmpemy pynryuje Ilpema npaBninMa nudepeHnupaH-
ja ce onpemu npsu uzsoxn f'(z) ¢dyukmmje f(z). Hama amamusa ce coau Ha onpebuBame Hyma
¥ 3HaKa IpBOr m3Boma: kKaga je f'(zr) = 0 mmaMo rammumaTta 3a eKCTpeMyM (MaKCUMyM WK
MuauMyM). Ha cBakom ox marepsasia Ha koMme je f'(x) > 0 3a cBako & mmMaMo na je (GyHKIUja
pactyha m o hemo o3mauasaTu cTpesunom ', a Ha CBAKOM OJ MHTepBaia Ha xKome je f/(x) <0
3a CBakO T mMaMo na je ¢yurmmja omamajyha, tj. \,. Can ce Bpahamo ma nurame onpebu-
Bama eKCTpeMyMa: KaHIUAAT T = @ je JOKAJHM MaKCUMyM ako je mo a ¢pyuknuja f pacryha, a
HaKOH a omanajyha, / a '\, a KAHAUIAT T = ¢ je JIOKAJHU MUHUMYM ako je o a ¢pyHkuuja f
omanajyha, a makon a pacryha, \, a /' u ry Tpeba uzpauynaru speauoct ¢pyuruuje, f(a) u Ty
Tauky o3HauaBaMmo Ha rpa¢ury. Ocrana msa ciaydaja (\,a \, u / a /') HACY €KCTpEMHU.

Beowma yecto ce 3a60opaBiba Ia ce UCOUTA HAYMH KAko (Tj. HOX KOjuM yrioM) ¢pyHkimja ”yrasu”’
y HEKy Tauky wiau ~ usiaasu’ u3 me. lIpBu ox Ta mBa ciayduaja ce jaBsba Kaaa y HEKOM MPEKUITY
x = a umamo ga je lim f(z) romauan (a Opyru Kama je 3a HEKM HPEKUI T = a4 UMaMO Oa je

r—a—

limJr f(x) xronauan) u Taga je KoepUIMjEeHT IpaBIa TAHICHTE HA KPUBY y OKOJUHU Tauke (a, f(a)
Tr—a

mar ca k= lim f'(z) (1j. lim f(z)).



7. Upyeu uzeod, xoneexcrocm u npesojne mauxe pyrnryuje Ilpema nmpasunnMa ardepeHnUpama
ce onpemu npyru usson [’ (x) dpyuruuje f(x) (to je nupsu uszsoxn seh ompebene dpyurmmje f/'(x)).
Hama ananusa ce csoau Ha oxpebuBame mysna m 3maka gpyror mssoga: kana je f’(z) = 0
MMaMO KaHIMAATA 3a MPEBOjHY Tauky. Ha cBakom onx maTepBasa Ha KoMme je f”(x) > 0 3a cBako
T “MaMo na je (yHKIMja KOHBEKCHA M TO hemo o3HauaBary U, a Ha CBAKOM O] MHTEDBaJa HA
kome je f”(z) < 0 3a cBako x mMamo 1a je GyHKIMja KOHKaBHA, Tj. M. IIpeBojHa Tauka = = a je
OHA I'Jle Ce MeHa KOHBEKCHOCT. VICTO Ka0 1 KOI MUHMMyMa 1 MakcumyMa oapebhyjemo BpenHoCT
oyurmuje f(a) u Ty TAUKy O3HAYABAMO HA IPAPUKY.

8. Lpmamwe epadura pynryuje Ha rpadury osmauaBamo (axo mocroje) cienehe rauxe: Hyie,
raury (0, f(0)) (To je mpecek ca y—ocoM), MUHUMyMe U MAKCUMyMe, IPEBOJHE TAUKe, 3aTUM
IpTaMoO ACUMITOTE UM TPAHWUYHE BPENHOCTA M Ha Kpajy cBe TO cunojuMo Bomehwm pauynHa o
MOHOTOHOCTU U KOHBEKCHOCTH.

EBo oBo he Mok ma HeKOME KOPUCTUTH, UMAO CAM OTKYIIAHO Ma caM A0Ma0. KBO HemTo jorr
a BaM HAIUIIEM U3 MOT MCKyCTBa O UCOUTUBaKY (QyHENUja. : —) Vcouraru HEKe KOMIIUKO-
BaHUje (QYHKOMje 3axTeBa JOOPO MO3HABAHE HOCTa MeTepujaia, aju MOXAa y cBeMmy HajBehn
pobJIeM je mTO MOsKe Ja Ce HOTPEIIH, U Ca jeIHOM I'DEIIKOM, JOCTa CTBApPU Ce OHJA He yKJala,
u He mcmana nodbpo, Tj mocra ce mobuje Hekux morpermHux pesyiarara. Cebe Temko na Moxkere
a CIpeumuTe Ja MOTPEIIUTe, aju MOKeTe OTKpUTHU jako na crte morpemwunan !l CBaka Tauka y
IpoBepaBamy, Tpeba ma ce ciajke ca IPeTXOAHUMA, HajOoJbe je na ,ynopenure” 3HAK (QYHKIH]E,
JuMece, ACUMIITOTe, MOHOTOHOCT M KOHBEKCHOCT. llpu mpramy rpaduka Kao IITO je HAOUCAHO,
cBe OHO ODeNeKUTEe M Ha Kpajy IpTajTe rpadur, ja HUCAM HEKe CTBapu ODEJIEeKUO jep Hucam
IpTao Ha mamupy, ma Tpeba JocTa BUIIE BPEMEHa na Ce ypamaud, aju OHO HajOuTHUje jecaw.
Camo jomr HecTo Ja mDOoJaM, TO CAM BUAEO Aa JbyIU TpElle, Kana IpTare aCUMITOTE, Ma Tpauk
y3 BUX, HEKO Hauprao rpa¢umk tayHo npexo acumnrore, to HMWJE wncnpasro, jep rpadur u
acuMmITOoTa HUCY ucTO, U rpadur HE Tpeba Hu y jemnom meny na goaupyje acuMnoroTy !

Cpehuro Baum ma ucnury : —) 7j. Ham, jep cam u ja ca Bama : —)

Cirnene pemema 3amaTaka : —)

Ospne cy pemema 3anaTtaka koje je Tamapa Komenuu masa, HUCAM ypaauo mociedma 3 jep
nocroje y kmusu! Mana cam ja oBme Gosme ypaamo HETO OHM TaMO : —) Xa Xa Xa, Ja Me CaMo
uyje Munan...Moryhe je ma cam Herge morpemmuo, ajgu MUCIAM Ia MO:KAa dak u Hucam! Ako
jecam, oHma je TO 300r KOMMpama, Ia MOCJIEe AKO HEIITO HEe MPOMEHUM HEKU IeTaJb, W3BUHUTE
3a To! AKO youuTe Heke Tpemike, jaBUTe MU ce Ha GopyMy, ma hy mx ucupasutu. Mosaum Bac
a ce He jaBjbaTe IyHO Ca HUTABmUMa, KAKO CU HOOMO OBO, KAKO OHO : —) CBE IITO HUCAM MOIao
HAIlAMeT Ia PEIUM ja caM MOCTYIHO HAMKICAO, TaKo Aa Tpebaso 6m ma je cse jacHo !

ITosnpas



1. Vcnuratu TOK u HanpraTtu rpa¢ur ¢yusmuje f(z) = vVa2 —1—a — 1.

1° Ob6aact medpmamcanocTu: Pynrnuja je meprHrcana Ha MHTEPBAJY, HA KOME je AeUHUCAHA

Va2 — 1, nakae D = (—oo, —1] U [1,4+00)
2° Hymne u 3Hak:
Viz—1=z+1 x> —1
P —1l=2’ -2 +1l=2=-1

3uak, 3a < —1, f(x)>0,azaxz>1 f(x)<0.
3° ITapHOCT ¥ MEPUOMUYHOCT: HUTU je MapHa, HAUTU HellapHA, HUTU IepPUOAUIHA

4° T'parmuHe BpedHOCTM (YHKIUje HAa KpajeBHMMa JOMeEHa:

lim Va2 —-1—2—1= 400

r— —00

lm Va2 —-1—-2—-1=-1

r——400
f=)=0 f(1)=-2

5° Acmmnrore ¢pyurnuje: PyHknUja HeMa BEPTUKAJIHUX acuMmOToTa. JlecHa Koca ce BUIU U3

OpeTxXonqHe Tadvke, JaKJIe OeCHa je XOpU3OHTAJHA U Y — —1. Jlena:
)
. i —1—2—-1
k= lm ——— =-2
Tr— —00 X
n= lim (Va2—-1—-2—142z)=-1
r——00

Ilakme nmeBa Koca acHUMITOTa IIOCTOJU M TO je mpaBa y = —2x — 1.

6° IIpBu M3BOJ, MOHOTOHOCT U JIOKAJIHV €KCTPEMU (PyHKIHje:

2x x—Var2—1
()= — 2 =TTV
f@) 2vx? — 1 2 —1
Karo je vz2 — 1 yBek Behe oxn myne, nobujamo nma je 3a < —1 f'(x) <0, mok ce 3a x > 1
Bumu xa je f'(x) > 0.

r<—1|z>1
fl@) | — +
fl@) | N\ /

onmana | pacrTe

dyurUja HEMA JOKAJIHAX €KCTPEMYMA.

7° Ipyru m3BOI, KOHBEKCHOCT U IIPEBOjHE TAUKE:

[ (x) = (1_%>'\/$2——1—(x—m>,%

2]
2 —1 o
22 ) 22
2—-1—2)— | —— — =2 22 —1—- ———
:( ) <\/m2—1 _ r?—1 _
2 -1 2 -1
1



Kako je 3a cBe z 3a koje je medpumucanma ¢pymrmuja 2 — 1 >0, sakmyuayjemo ma je f”(z) < 0.
Iakme ¢yHEIUja je HA YMTABOM IOMEHY KOHKaBHA, Tj. U3TJela OTHpUIuKe oBako (. PyHkiwmja
HeMa IPEBOJHUX TadaKa.

I'padpur dpyurmuje: f(z)=+va?—1—xz—1

St
[Siu
o+




22+ 1
2 -1

2. Vcnuratu Tox u Haupratu rpaduk dyuruuje f(z) = arctg

1° O6macr mne¢purmcanoctu: Pymrumja Huje nepmuucana 3a r = —1 m =z = 1, ma je
D= (—0c0,—1)U(=1,1) U (1, +00).

1,2

2° Hyne u 3uak: Hema myuna, jep ] HUKaIa Huje Hyaa (3a peanne 6pojese). 3HaK, KAKO je

22 —
yBek #2+1 > 0, mobujamo ma sHak 3asucu camo ox z2—1, ma je 3a x € (—oo, —1)U(1, +00)  f(x) >

0,azaze(—1,1) f(x)<O0.

3° ITapaoct 1 mepuomuuHoctT: Pyurnuja je mapHa.

—x 2 x2
f(—z) = arctg E—x;?J—ri = arctg ) J_r 1 = f().

4° I'panmuyHe BpeqHOCTH (YHKIVje HA KpajeBMMa NOMEHA:

I + 2 +1 o
oo T T T
i + 241 T + 241 T
im arc = lim arc = —
T 1 & 2 -1 o1+ & 2—-1 2
i . 2 +1 i . 2241 T
im arc = lim arc = ——
r——11 & 332 -1 r—1— & 33‘2 -1 2

OBo 0OBako cMeM fa MUIIeM y TpaBouMa jep je GpyHKuuja mapHa !

5° AcumMmnrore pyHrnmje: V13 nperxonne Tauke ce Buan na QyHKIMja HEMA BEPTUKAJIHAX aCUMII-
TOTa, jep Ha NPEKUIMMa JOMEHA He Teku OecKoHauHOCTU. Ay mMa 060CTpaHy XOPU3OHTAJHY
T

aCUMITOTY, ¥ TO je IpaBa y = —.

4

6° IIpBu M3BOJ, MOHOTOHOCT ¥ JIOKAJIHV €KCTPEMU (PyHKIHje:

b 1 2z(2? —1) — (a* +1)2z
f(l’)—l 2241 2’ (22 —1)2 -
(=)
(22 —1)? —4x 2z

200 +2  (22-1)2 2t+1

Bumuvo ma 3mak 3aBucu camo on x, ma je

(—00,0) 0 (0, +00)
f'(z) + 0 -
f(z) / \
pacTe | ekcTpeMyM | omana

f(0) = %, Ilobujamo na je mokaJHM MakcuMyM Taudxa M (07 %) .

7° Hpyru m3BOI, KOHBEKCHOCT U IIPEBOjHE TAUKE:

" B 2(x* + 1) — 2z - 423 B 2(3z* — 1)
F@ =iy~ @+ie

1
3t —1=0=>2=+—
V3



Iobujamo

1 1 1 1 1 1
_w’ - __7 i/= i/= A= +OO
()| 5 |Gl s |G
1 (x) + 0 - 0 +
f(x) U IPEBO)] N IPEBO)] U
1 1 1++3 5
———) = f(—=) = arct = arctg(—2 — V3) = —75° = ——
1 1
Haxkme, mmaMo aBe mpeBojHe Tauke P (—%, —?—2) u R <4—\/§, —%)
22
I'pa¢ur dpynrmuje: f(z) = arctg — 1
72 —
5.-
4..
3.-
2.-
Y=7
—6 -5 —4 -3 -2 Jl 0 1 2 3 4 5
I;ﬂ\\R

NS
73..
41




3. Ncnuratu Tok u Haupratu rpadur Gpyurmmje f(r) = xv2x — 2.

1° O6nact nepunucamocTu: PyHrmmja je mepuHucana 3a oHe x, 3a koje je 2z — a2 > 0. Ilobu-
jamo ma je D =0, 2].

2° Hyune m 3Hak: 3HakK, QyHKIUja je YBEK MO3UTHUBHA, a Hyse cy £ =0 u x = 2.

3° IlapHOCT 1 MEePUOAUUYHOCT: HUTU NAPHA, HUTU HEMAPHA, HUTU MEPUOIUIHA

4° I'parnuyHe BpenHOCTH (pyHKOUje HA KpajeBuMa momeHa: Ha kpajesuma nomena f(x) = 0.
5° Acumnrore ¢pyurnuje: Hema BepTURAIHUX acUMITOTA, & HU KOCUX !

6° IIpBu M3BOK, MOHOTOHOCT U JIOKAJIHU €KCTPEMU (PyHKIHje:

2 -2z 2 —a?+x—a2? 202 +3z  x(—2z+3)

2V 2z — 22 B V2r — 22 V2 —22 21— a2

fl(x)=+v2x—22+=x

L~
=
| W
N~
O | W
L
N W
o
N~

(2) v MAaKC. N

3 3V3
20 4 )

Hobujamo na je moragHM MakcuMyM Tadkra M (—

7° IIpyru m3BOI, KOHBEKCHOCT U IIPEBOjHE TAaUKe:

11—z
—dx +3) - V2r — 22 + (222 — 32) ———
s ( oy

f”(I) - o2 — 12 -
_ (—4z +3) - (22 — 2?) + (222 — 3z) - (1 — z) _
(2x—x2)%

_ 223 — 622 + 32 _ x(222 — 62 + 3)

(Qx—mg)% (21‘—3&2)%
0. 3-VB) | 3-VB ] (3-8
T2 2 2 7
222 — 6z + 3 + 0 —
U ¥ 0 -
f(ﬂﬂ) U IPEBO] N

. 3—+3 . . . 3—V3
Kako je f ( 2\/—> ~ 0,59 mobujamo na je mpeBojHa Taura P < 2\/_, O,59>
Ca oBuUM KOpeEHMMa HHMCAM MOTAO0 na ce m300puM, ITa ako HEKO Mo0uje HEIITO JIelO, HeKa MU
jaBU...



I'padpur dpysrmuje: f(x) = xv2x — 22




4. Vicnuratu TOk u HanpTtatu rpadur Gpymrnuje f(r) = v/3x — 3.
1° Obaact me¢puaucanocru: Pyuruuja je nepurmucana 3a cse z € R.

2° Hyne u 3mak: Kaxo je f(x) = {/x(3 — x2), nobujamo tpu myie, r = 0 u x = +v/3. Cana 3naK
(pyHKOUIjE:

x - — - 0 + + +
3 — 22 - 0 + + + 0 —
f(z) + 0 - 0 + 0 -

3° Ilapuoct u nmepuomuuHocT: Pyuknuja je memapual

fl—a) = /=3c+a% = —/3z —a® = —f(2)

4° T'paEnuHe BpeoHOCTM (YHKIUje Ha KpajeBHMMa JOMeHa:

lim /37— 23 = +0

Tr——00
lim 3z —23=—-c0
xr——+00

5° Acumnrore ¢yHENUje: BepruramHux acuMmToTa HEMa, jep HeMa IpeKuIa AOoMeHa. KRoce
aCUMIITOTE MMa, Tj. OHA yCcTBapu Mopa OuTm obocTpana jep je ¢pyHkuuja Hemapua, a mahu hy
je mpeko MarysopeHoBOT pa3Boja, Tako je Opske u 300r Heuvera 6ome, Bumehere 3amTo!

z oo, f(z)=(z—a%° :—33(1—%) :_x.(l_%.%ﬂ(%)) _

W3 mocienmer ce Buam ma je obocTpaHa acUMITOTa OpaBa y = —z. Ja caM pa3BUO HAMEp-
1

HO jemaH dYjaH BUIIe ma OWX cama AOOMO jemaH YjgaH KOJjU TERU HYJU, Tj MUCIUM Ha e u

oH He ytmue Ha acumnrory, AJIV roBopu o ToMe na nm ce rpauk HAJA3U UCION WA WU3HAL
acummrore!!! Ako je mosuTuBamH, OHIA je M3HAL, aKO je HETATUBAH OHAA UCHOA! 3HAUYM Kala
T — 400 Tama je rpaduk M3HAL ACHMITOTE, & Kala & — —oo rpaduk je ucnon acummrore! Eso
360r oBora je 0DOJbe OBAKO paguTy, OBY momoh He mobujaTe Kama TpaskUTe MOMONY JmMmeca,
OHA NIPBEHCTBEHO CJIY:KU [a BaM IOKaKe 1a JIM CTe MOTPEIUIN U A4 JIU Ce PEe3yJITaTU YKJIAIIa-
jy! Ja kanma ron moske paanuM oBako, jep je 6osme u kpahe, MeHu u nakuie, a Bu kako xohiere..: —)

6° IIpBu M3BOK, MOHOTOHOCT U JIOKAJIHU €KCTPEMU (PyHKIHje:

1 3 — 322 1—2?
)= 3’ z — 2
Bx—23)® (Bz—a3)®
(—OO, _1) —1 (_]-7 1) 1 (17+OO)
f(z) - 0 + 0 -
flx) ANV MWH. e MaKC. .
Hobujamo ma je jgokamu MuHuMyM 3a © = —1, f(z) = —4{/2, moK je JOKANHE MAKCHMyM 3a

r=1, f(z)= 2.
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7° IIpyru m3BOO, KOHBEKCHOCT M IIPEBOjHE TAUKe:

—2x(3x — mS)% —(1—2?)- g : 3_739621
f(@) = oo )
(Bx —a3)3
203z —a%)—2-(1—2?) - (1—2?)  22°+2
(Sx—x:”)% - _(3x—x3)%

W3pa3 y Opojuony je yBek IO3UTHMBAH, & M3pa3 y MMEHHUOLY HCTOT je 3HaKa KAao U caMa

dyHEIMja, agu 3600 OHOI MUHYyCA WCHPEN CAMO C€ CBe OKpeHe, NAKJIe Ha OCHOBY Tadke 2°
nobujamo caenehe:

wloy

(o0, —V3) | =VB | (=v3,0)| 0 [(O0V3)| V3 |(V3+)
(3z — 2?) + 0 - 0 + 0

f"(@) +
f(x) N IpPeBoj U

Cl|+

NIPEBO]j N IIPEBO]

Tlobujamo Tpu mpesojue Taure, Pi(—v/3,0), Py(0,0) u Ps(v/3,0).

I'paduxr dpyurmuje:

P2 ) 1P3

Min
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5. Vicnuratu Tok u HanpTaTu rpaduk ¢yErmuje f(r) = Y — Jzx + 1.

1° Obaact me¢puaucanocrr: Pynrnuja je nepunucana 3a cse = € R.

2° Hyme u 3uak: Hema myna. 3Hak, yBek je f(z) < 0.

3° IlapHOCT 1 mepUOOUYHOCT: HuTy mapHa, HUTU HENAPHA, HUTU II€PUOATIHA

4° T'paruuHe BpeqHOCTU ¢(YHKIUje HA KpajeBuMa NOMeEHa:

lim f(z)=0

xr—00

5° AcumMmnrore ¢pyHEHuje: BepTuramHux acuMnToTra HEMa, a W3 NPETXONHE TAadKe Ce BUAU OA
je mpaBa y = 0 obocTpaHa XOPU30HTATIHA ACUMITOTA.

6° IIpBu M3BOO, MOHOTOHOCT 1 JIOKAQJIHNA €KCTPEMU (PyHKIUje:

1 1 1
—o0, -1 ~1 ~1,= - -
(~o0.-1) (-13)] 5 [(39)] o Joi
f(x) - uje ned. - 0 + auje ned. +
f(x) N\ N\ MuH. | /
. . 1 1 41
IlobujamMo [a je JOKAJHN MUHUMYM 33 & = o f 3= —24 3
7° IIpyru M3BOI, KOHBEKCHOCT ¥ IIPEBOjHE TAUKE:
2 1 1
=5 - 77
o \(Var1p  (Vap
(=00, —1) -1 (—1,0) 0 (0, +00)
f(x) - auje ned. + auje ned. —
f(z) N IpeBoj U IpPeBo)j N

Oyuriuja uma ase npesojue tauke P (—1,—1) u Py(0,—1).
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I'padur pysrmmje: f(x) = Jz — Vv +1
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6. Vicnuratu Tok u HanpTaTu rpaduk ¢yrrnuje f(x) = In(1 + e?*) + 2arctge 2.
1° Obaact me¢puaucanocru: Pynrnuja je nepurucana 3a cse x € R.

2° Hyse n 3mak: 3a cee ¢ f(z) > 0, nyna Hemal

3° IlapHOCT 1 mepuOOUYHOCT: HuTy mapHa, HUTU HENAPHA, HUTYU II€PUOITIHA

4° T'paruuHe BpeqHOCTU ¢(YHKIUje HA KpajeBuMa NOMeEHa:

lim f(z)=m

Tr— —00

lim f(z) =+o0

r——+00

5° Acumnrore pynrinuje: Bepruramuux acumnrora Hema! M3 mperxonme tauke ce BUIU 1A je
mpaBa y = m JgeBa xopuzoHTajgHa acumnrTora. Cana jom na mabhemo mecHy KoOCy:

f(x)

) . In(1+e%*) +2arctge ™ JI. m. . 2e2® 2e7%
k= lim ——= = lim = im _ _
r—+o00 I T—+00 x z——+oo 1 + e2$ 1 + 672‘%

IMomro cam osme Tpaskuo f'(x), Tj Kpajmu M3pa3 je ycTBapu TO, OHAa Ny TO MCKOPUCTUTHU Y
caenehoj Tauru.

n= lim (f(r)—2z)= lim (In(1+e**) +2arctge  —2x) = lim ((In(1 + e**) —Ine**) =
T——+00 z—~400 z—+00
1 2x
= lim In te

z—+00 e2x

=0

Komauno mobujamo ma je mecHa KOCa aCHUMIITOTA MpaBa y = 2.

6° IIpBu M3BOA, MOHOTOHOCT ¥ JIOKAJIHNA €KCTPEMU (PyHKIUje:

2% 2"

- 1+e2r 1+4e2e

f'(z)

f'(x) - 0 +
o) |~ |

dynrnmja nma jgokagan MuauMyM 3a & =0, f(0) =In2+ g ~ 2,17.

7° Ipyru m3BON, KOHBEKCHOCT U IIPEBOjHE TAUKE:

F1(z) = 427 (1 + €%%) — 2e27 . 2@ B —2¢7%(1+e72%) — 2e77(—2e72%) _
(14 e2%)2 (14+e27)2
B 4e2* 2737 _ Q¢ 7

- (1+62x)2 - (1+e—2x)2

3a z = —In(1+ /2), () =0

14



Hobujamo cmenehe:

(=00, —In(1++/2)) | —=In(1++v/2) | (= In(1 + Vv2), +o0)
[ () - 0 +
f(z) N IpEeBOj U

Ilaxme mpesojua tauka je P(—In(1++v/2), f(—In(1 +v/2))). Kaga ce To mano cpeau mobuje
ce P(—1In(1+v/2),In(4 +2v2) + ?%), 1j npubausHo nodujamo P(—0,9 2,5).

I'padur pysrmuje: f(x) = In(1 + e**) + 2arctge™®

Min y =2z
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7. Vcnuratu Tox u Haupratu rpaduk pyuruuje f(z) = ze”.

1° Ob6mact nepurncanoctn: Pyurnmja Huje nepunucana y mymau, D =R\ {0}.

2° Hyuse m 3Hak: [lomTo je ekcmoHeHNMjaJiHA YBEK MO3WTUBHA, OHIA 3HAK 3aBUCU CaMO OI T,
3raun 3a < 0 f(z) <0,a3a x>0 f(z) > 0. Hyne mema.

3° IlapHOCT ¥ MEePUOAUYHOCT: HUTU NMAPHA, HUTU HEMAPHA, HUTU MEPUOAUIHA

4° I'paruuHe BpemHocTy (QYHKIMje Ha KpajeBuma momeHa: Mory u camga ma passujeMm ma hy

TO OBZE YPaIUTH.
1 1 1 1 1 1
ze' =x-|1+—-—+-—5+o0|— =z+1=—-—+4o0|—
x 2z x? x x

Canma ce Bumu na je

r——00

lim f(z) =400

T—+00
Takobe je n
1

lim ze” =0

z—0~

=

lim ze” = 400
z—0+

5° Acumnrore ¢yurnuje: Pyurnuja mma npekun y tavkm xr = 0, ma y BEHO] OKOJMHU IIOC-
TOju MOTYNHOCT 3a BEPTURAJHUM acuMmororaMa. V3 mperxonHe Tadyke Ce BUOW Ja IOCTOjU
BepTUKaJHa acuMmnrora (360r mecHor aumeca y Hyau) u 1o je npaBa ¢ = 0. Tarobe ce us
IpeTXOMHEe Tadke BUAU Ja je mpasa y = r + 1 obocrpana koca acumnrora!l Kana @ — —oo orna
je rpauk MCHON aCUMITOTE, a Kala T — +00 TPpauUK je M3HAM.

6° IIpBu M3BOJ, MOHOTOHOCT U JIOKAJIHV €KCTPEMU (PyHKIHje:

1

o= (1-1)

IIpBu u3BOM 3aBUCH caMO OB OBOT M3pa3a y 3arpanud, moobumjamo

,0) 0 0,1) ] 1 |(1,+00)

HUje ned. - 0 +

00
_|_

() + muje med. | — 0 +
/ Huje med. | N\, | MuH. e

Ilakne, Taurka M(1,e) je nokaman MuHUMYM (yHRIU]E.
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7° IIpyru m3BOO, KOHBEKCHOCT M IIPEBOjHE TAUKe:

1 1
> 1 > 1 x
f”(x):,B ﬁ <1>+6x$2_$3
(—00,0) 0 (0, +00)
f”() — HUje ned. +
f(x) N Huje med. U

PyHEIUMja HEMaA TPEBOJHUX TAYKU.

I'padur dyurnuje: f(z) = ze”
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8. Ucnuratu Tox u Haupratu rpadur pyaruuje f(z)

~ Inz -1
Clnx—2°

1° O6sacr nedpurucanocTu: Pynrnuja Huje nedunucana s3a x = e2, ma je D = (0,€?)U(e?, +00).

2° Hyne mu 3mak: Vma jenny HysIy @ = e. 3HaK:

(0,e) | e | (e,€?) e? (€2, +0c0)
Inx—1 — 0 + + +
lne-2| — |- — 0 +
f(x) + |0 - Huje med. +

3° ITapHOCT ¥ IEPUOMUMYHOCT: HUTU MAapHA, HUTU HENAPHA, HUTU II€PUOIAYHA.

4° I'parnuHe BpedHOCTM (YHKIUje Ha KpajeBMMa JOMeEHa:

lim f(x)=1

z—0t

lim f(z) =—-00

r—e2”
lim f(z) =400
r—e2t
li =1
L)

5° Acummnrore ¢yHkmuje: PyHKNMja MMa BEPTUKAJIHY acUMITOTY, U TO je TpaBa T = €2, IOK
je mecHa XOPHM3OHTAJIHA aCUMITOTAa, IpaBa y = 1.

6° IIpBu M3BOZ, MOHOTOHOCT ¥ JIOKAJIHV €KCTPEMU (PyHKIHje:

f'(zx) =

3a cBe x 3a kKoje je ¢pymrmmja mepuumcana f'(x) < 0, makuae GyHEmmja Y\, omama.

JIOKQJIHUX EKCTpeMyMa.

Inz—2 Inz—-1
__ =z T L
(Inxz — 2)2 z(lnz — 2)2

7° Ipyru m3BOI, KOHBEKCHOCT U IIPEBOjHE TAUKe:

1

) - (Inz —2)% +2x(lnz — 2) - . _ In 2 |
z?(lnx — 2)* z2(lnx — 2)3

(0,1) 1 (1,€?) e? (€2, +00)
Inx — 0 + + +
(nz —2)2 | — - - 0 +
I(x) + 0 - Huje med. +
fx) U | mpeBoj N HUje ned. U

Iobujamo na je mpeBOjHA TAuK

aP(l,

)
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I'padux

dyrrnuje: f(z)

_lnx—l
T lnz—2
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1
9. Ucnuratu Tox u Haupratu rpadur pyuruuje f(z) = (x —1)In (1 — ) .
x

1° O6mact npedpmHUCAHOCTU: Oyuruuja Huje pepunucana Ha uHTepBagy [0, 1].
Harne D = (—00,0) U (1, 400).

2° Hyne u 3uak: Hyia mema. 3Hak:

— (*O:%O) (17100)
In (1 — ;) + -
f(x) - -

dyHKIM]ja je HA [eJ0M CBOM JOMeHy, HeratusHa, f(x) < 0.
3° ITapaoct u mepuomuuHOocT: Hutn napaa, HUTU HEIApHA, HATU IEPUOIAYHA.

4° T'parmuHe BpeqHOCTM (YHKIUje Ha KpajeBMMa AOMeEHa:

T — 00 f(a:)z(x—l)-(—i—2$182+o<;2>):—1+i—2{x+o(i>:—l+;ﬁ+o<i)

Hobujamo ma je lim f(x) = —1.
Tr— 00

Jim f(z) = —oo

5° Acumnrore ¢pyurmuje: Bepruranna acumnrora je mpasa x = 0. OBocTpana XOPU30HTATIHA
acumnToTa je mpasa y = —1. Kana z — —oo rpa¢uk je mcuon npase, a 3a ¢ — +00 rpauk je
M3HAI IpaBe.

6° IIpBu M3BOI, MOHOTOHOCT ¥ JIOKAJIHU €KCTpeMHU (yHKuuje:
1 x 1 1 1
"Zy=In(1-= ) —— . =1In(1=-2= -
/@) n( x)+(x )m—l x? n( 33>+33

3a cse x n3 nomena f'(z) < 0, nakme Gpyuruuja Ha mesoM gomeny omana (\).

7° Ipyru m3BOI, KOHBEKCHOCT U IIPEBOjHE TAUKe:

neN T 1 1 1 r  x—1\ 1
f(x)_w—l z?2  x?  x? (x—l r—1) 22(xz—1)

(*0070) (17+OO)
f'@) | = +
f(x) n U

PyHRIMja HEMaA IPEBOJHUX TadUaKa.
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I'padpur dpysrmuje: f(z) = (x —1)In (1 - i)

e
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